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Najděte všechny funkce 
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takové, že pro všechna reálná čísla 
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Řešení:

Při řešení funkcionálních rovnic používáme dosazovací metody. Tato metoda spočívá v tom, že za jedno či obě neznámé dosazujeme vhodná čísla či výrazy, tak aby se rovnice zjednodušila a mi z ní mohli získat informace o vlastnostech funkce.
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. Rovnice se zjednoduší na tvar 
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, z něhož plyne, že pro hledanou funkci platí 
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. Každý případ vyřešíme zvlášť.
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Nechť 
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odkud plyne
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 pro všechna 
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. To znamená, že existuje
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, ale nevíme která 
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Nechť 
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odkud plyne, že 
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pro všechna 
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. Nyní ukážeme, že 
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Nechť 
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. Předpokládejme, že platí 
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. Pak má rovnice tvar
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, což je ale spor, protože 
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Nechť 
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 odkud dostáváme pro
[image: image32.wmf](

)

a

f

 kvadratickou rovnici 
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 dosadíme-li do (1) postupně 
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 iracionální, což je ve sporu s 
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. Proto neexistuje žádná taková 
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, která by byla řešením dané funkcionální rovnice.

Závěr:

Řešením funkcionální rovnice
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 je funkce 
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